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解析几何是用代数方法来研究几何问题的一大数 

学分支．中学阶段所学的解析几何知识包括 “直线与 

圆”与 “圆锥曲线”两大块，在高考中约占30分． 

直线和圆一般以基础题的形式呈现在考卷中．纵观近 

几年全国各地高考卷中直线和圆的内容．归类如下： 

一

、 方程问题 

例 1(2006天津卷)若半径为I的圆分别与Y轴 
， 

的正半轴和射线 ，，= ( ≥0)相切，则这个圆 

的方程为
— —

． 

解析 若半径为 1的网分别与Y轴的正半轴和射 

gJ~y=_3V')- ( ≥0)相切
， 则圆心在直线 y=、／丁 

上，且圆心的横坐标为1，所以纵坐标为、／丁． 

故，这个圆的方程为( 一1)2+(y一、／丁)z=1． 

点评 直接由已知条件与几何性质求出圆心和半 

径，写出圆的标准方程；也可以用待定系数法．设圆标 

准方程( 一0) +(，，-6)2=r或一般方程 4Dx+Ey+F=O， 

代入已知条件列出三个方程并求解 在求解直线或圆 

的方程问题时，离不开待定系数法、代入法、方程思想、 

几何性质等通法的运用． 

二、相切问题 

例2(2004辽宁卷)若经过点P(一1，0)的直线与 

圆 + +缸一2y+3=0相切，则此直线在Y轴上的截距 

是
— —

． 

解析 圆的标准方程为 ( +2) +(y一1) =2，则圆心 

c(一2，1)，半径 、／ ． 

设过点P(一1，0)的直线方程为y=k(x+1)，即 一 

y+k=0． 

．

·

．
圆心到切线的距离d：上 兰 L：，： 

， 

V'k 1 

解得 |i}=1． 

． ． 直线方程为y=x+l，在)，轴上的截距是 1． 

点评 研究直线和圆的相切．简捷的方法是利用 

公式d=上 吐墅 ：，，还可以由方程组只有一4"- 
V'A-％B-~ 。 

实根进行解答．选择．NN的方法，是我们解题的一种 

能 力． 

三、公共点问题 

例 3(2006湖北卷)若直线y---kx+2与圆 _2) + 
一 3)2=-1有两个不同的交点，则k的取值范围是— —

． 

解析 由直线y=kx+2与圆 —2) + 一3) =1有两个 

不同的交点，可得直线与圆的位置关系是相交． 

故圆心到直线 的距 离小于 圆的半径 ．即 

<1，解得k (0， )． 
V l+ 

点评 研究直线与圆的公共点．可以比较 圆心到 

直线的距离 d与圆的半径 r的大小关系．当d<r时． 

直线与圆相交，有两个公共点；当d=r时。直线与圆 

相切，只有一个公共点；当d>r时，直线与圆相离， 

没有公共点．当然。我们还可用方程思想解答． 

四、对称问题 

例4(2004全国卷Ⅱ)已知圆G与圆 —1) =1 

关于直线y= 对称，则圆c的方程为( )． 

A，(x+1) +y2=1 B． y2=1 

C． +(，，+1)2=1 D． +(y一1) =1 

解析 已知圆的半径r=l，圆心坐标为(1，0)，且圆 

心(1，0)关于直线，，= 的对称点为(0,-1)，则圆c的 

方程为 +(y+1)2=-1．故选 c． 

点评 圆关于直线的对称图形仍然是圆．半径不 

变，圆心关于直线对称．我们要掌握一些常见对称问 

题的解答思路，例如点关于直线的对称、曲线关于直线 

的对称、曲线关于点的对称等，解答理论基础有中点坐 

标公式、垂直时斜率乘积为一1、代入法、转化思想．同 

时，我们也要掌握一些简单对称，如点(q6)关于直线 

y=x的对称点为(b,a)． 

五、距离问题 

例5(2006湖南卷)若圆 + 一缸一4 一10=0上至 

少有三个不同点到直线z：ax+by=0的距离为 2、／ ． 

则直线z的倾斜角的取值范围是( )． 

A·[号手】B．[号， 】c· 手】D．to,~l 
解析 将圆 _4 10=0整理为 一2) (y_2) 

(3、／2) ，由此可知，圆心坐标为(2，2)，半径为3、／／ ． 

要求圆上至少有三个不同的点到直线z：ax+by=0 

的距离为2、／厂 。，则圆心到直线的距离应不大于、／ 。 

即有一 ≤、／ ，整理为(手) +篁b+1≤0，解 、／ +6 6 

得一2一、／ ≤ dt≤一2+、／ ；又k--- dt，可得2一、／丁≤ 

|i}≤2+、，／丁． 

南此不难得出直线 z的倾斜角的取值范围是 

[吾， J．正确答案选B． 
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在高考政治考试中，被普遍 

抛弃了非此即彼的单向型辨题． 
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认为难度较高的题型是辨析题。近几年它也逐渐 
^ 月 n  I-4-八 { -A-·， ^ — ^ Ⅱ 甯 —r  

仅检测考生对政治、经济和哲学等基本原理的掌握和应用能力，更倾向于考查考 

生的辩证思维能力，难度有所增长。要解答好此种题型，在牢固掌握基础知识的基 

础上，进一步了解解题的基本步骤与方法则如虎添翼。 
一

、基本步骤 

1．审题。即要找出辨题的“题眼”，弄清楚题目考查的知识属于政治生活、经济 

生活、文化生活还是生活与哲学的范畴，判定题目考查的知识范围和知识点。只有 

明确了“题眼”，才能在大脑中形成与该“题眼”相关的一系列知识内容。为答题做 

好“原始积累”。“题眼”往往是题目或材料中的主题句或者关键词。 

如辨析“按劳分配比按生产要素分配更重要”。此题的“题眼”在于“按劳分配” 

和“按生产要素分配”，这使得我们联想到与之相关的知识内容——我国的分配制 

度。要答好此题，首先就要说清楚我国现阶段的分配制度的基本内容，即我国实行 

按劳分配为主体、多种分配方式并存的分配制度，把按劳分配和按生产要素分配 

结合起来，坚持效率优先、兼顾公平的原则。 

2．析题。即要分析题目讲了几层意思，分析材料，分清层次，概括层意，以确定 
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点评 将至少三点到直线距离的要求．转化为圆心 

到直线距离的不等关系，进而将a,b的不等式转化为 

对斜率范围的求解．此题也涉及直线的斜率和倾斜角 

这一常见的考点．此外，此题的解答还可以通过作图． 

采用数形结合的方法来求解． 

六、最大(小)值问题 

例 6(2004全国卷Ⅲ)设P为圆x2+y~-I上的动点， 

则点P到直线3 _4 10=0的距离的最小值为 ． 

解析设点P(cos0~in )，则点P到直线3 —4y一10= 

0的距离为出 co =lolI： 二 
． 

、v／3 

由sin(B )E[-1，1】，得dE[1，3】． 

故点P到直线 3 __4 10--0的距离的最小值为1． 

点评 通过参数法。将几何问题转化为三角值域来 

解决．此外，也可设切线 3x-4y+C=O，由d=r求出C，最 
l，’ ，’ I 

后由两平行线间距离公式d=』 求出最小值． 
V'Z 2+B2 

七、轨迹问题 

例 7(2005江苏卷)如图，圆0 与圆D2的半径都 

是 l，0l02=4。过动 

点 P分别作圆 0。、 

圆 0 的切线 PM、 

尸Ⅳ( 、Ⅳ分别为切 

点)，使得PM=、／ 

PN．试建立适当的坐 

标系，并求动点P 

的轨迹方程． 

解析 如下图，以直线0。0：为 轴，线段 0．0：的垂 

直平分线为Y轴，建立平面直角坐标系，则两圆心分别 

为 0l(一2，0)、02(2，O)． 

J 

．

： r 
．

，  ＼ 

．  

0 ＼ 

设P(x，Y)，贝9 PM =Dlp2-olM =( +2) + 一1， 

同理pN2=(x一2) + 一1． 

·

．

·

PM=、／ ． 
．

‘

．( +2) +y2-1=2[(x-2) +产 1】， 

即 乙1h+y2+3=0，整理为( 一6)2+y 33． 

故动点P的轨迹方程为( 一6) 49,2=33， 

点评抓住动点所满足的几何条件。直接根据几何 

性质，用坐标法可得到所求的轨迹方程．求解轨迹问 

题的五个步骤．可以概括为：建系设点一写条件一列方 

程一化简一说明．在实际求解过程中，步骤可以灵活 

变通．常用的一些方法有直接法、定义法、几何法、转 

移法、参数法、交轨法等． 

总之，直线与圆的各种位置关系的研究，是历届高 

考常涉及的重要内容．特别是相切问题．同学们要掌 

握直线与圆的各种方程、几何性质，要熟记一些常用公 

式(点线距离公式如 、斜率公式 ：t ： 
X／A +B2 

等)．在解决直线与圆综合问题的过程中，要多 
xz,-x I 

运用数形结合、函数与方程、等价转化、分类讨论等数 

学思想方法． 
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