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解析几何是中学数学的重点、难点，也是经久不衰 

的高考热点．仔细研究历年高考试题发现，无论是“小 

题”．还是“大题”都少不了解析几何，且年年出新题、年 

年有新招．因此。要想取得高考好成绩，就要在解析几 

何上多下功夫．本文针对解析几何的复习应注重的部 

分进行深入剖析．期望能对同学们有所帮助． 

1．点差法 

【例1】求椭圆 +2 =8过点p(2，1)且被点P平 

分的弦所在的直线方程． 

解：设弦的两端点分别为( Yt)与( Y：)，则有 

{ x j2+22ÿ122：--88
．

,

j( 。)( ：帆 )+2( 一 ．)( ．)=。，经整 

理得丝= ：一1撤所求直线方程为x+y=3． 
X2--X1 

评析：在解析几何中，我们经常遇到与中点有关的 

问题．而这些问题无一例外地可用点差法来求解．这种 

方法规律性强，适用范围广，因而要引起同学们的高度 

重视 ． 

2．定义法 

【例2】已知双曲线以直线 = 为右准线，离心率 

为2，且经过定点M(1，0)，求实半轴最大时的双曲线 

方程． 

解 ：如图 。设右焦点 

为 。，Yo)，由第二定义得 

_【 ：2，即I MF I=1． 丽 一’ 

．

-

．( 。一1) =1，由此得 

“。≤2．又 c—a2： 
『广  

粕=Z3 a+l
，从而 0<。≤ 

Y J ＼ ／ 
， 

／ XO，Yo) 
J- I- I- I - - 

D E M＼ ： 

= l 

1 当 1时， 0=2，yo=O，此时方程为 一j 1 
评析：用第二定义产生右焦点的轨迹方程是重点， 

抓住变量的有界性及基本量间的关系产生。的范围是 

难点．抓住重点．突破难点是求解本题的关键． 

3．平面几何法 

【例3】过原点的直线交圆 +( 1)2=1于Q，在直线 

0Q l：取一点P，使P到直线y=2的距离IPM I等于 

l即 l，当直线绕原点旋转时，求点P的轨迹． 

解 ：如图，设 P(x，Y)，连 AQ、AP，因为 QP=-9O。， 

所 以 AAQP AAMP， 

IAQ I=IAM I：I I，又 

IOA l=2． 

由SAAOP=-_1 I OA I． 

1A 1=~l oP I-IAQ I， 

Y J ＼ 

M 

／  、 

＼ 
一  

0 

即2Ix l--Ix I·、／ 尹，得x=O或 + =4． 

故点P的轨迹为Y轴或以原点为圆心、以2为半 

径的圆． 

评析 ：研究解析几何问题，有两神恩路：一是通过 

方程(代数)；二是通过图形(几何)，在利用图形时，不 

可忽视平面几何的作用 

4．不等式法 

【例4】定长为3的线段AB的两端点在 上移 

动．AB的中点为 ，求点 到Y轴的最短距离． 

解 ：设A( {， ．)、曰( ；， )、M(x，Y)，则有 

IXI2+X 2x， fxt2+x22=2X， 

帆2=2 {2x~x2=4 一 ， 

l( I — 22) +( l一 2) =9． I(XI-- 2) 【( l+ 2)+1】2=9． 

由于 ( 1 2) +I( l帆2) +l】≥2、／( l 2) 【( 2)2+1】=6， 

即4x+l i>6，得 ≥}，其中等号成立的条件为( ， ) = 

(XI帆2) +1，即4x =一1，也就是 一2x=一 1，结合 = 

得 =4-丁X／2
． 

故最短距离为 5
， 此时，点M的坐标为(}， 

)或( 5 ，一孚 )． 
评析：不等式具有工具性，在解析几何中适时地应 

用不等式．会给求解带来方便，也使解题过程得到优化． 

5．函数思想 

二次曲线中的最值问题，实际上可以转化为函数 

的最值问题，结合函数的有关性质进行求解． 

【例5】由椭圆6 +n =n26 (n>6>0)的顶点B(O， 
一 b)引一条弦曰P．求BP的最大长度． 

解：设 P(x， )，因为 = 一 (一6≤ ≤6)，则 
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IBPI=师 )_『= 一 _j ． 

(i)当 2b ≤ 时 ，y 一。 b 3 
， 得 I BP ； 

寺  ； 
(ii)当2b>a时，y=b，得I BPI =2b． 

6，基本量思想 

解析几何中的焦准距、离心率、焦半径等都是基本 

量，很多看似复杂的问题，其实就是这些量之间的关系． 

【例8】一系列椭圆的左顶点在抛物线 一1上， 

它们的长轴都是4，且都以Y轴为左准线，求离心率达 

到最大时的椭圆方程． 

解 ：设椭圆中心为 (‰，，b)，则方程为 X_— XO 2
一 十 

_( 1
， 又左准线 方程 。一 一 ：o ‰：b 

‘  

、／4二 

4 
-由于竹 岳赤 勘0 j ≤ 

；；义由 r e= 芎旺≤2 ，当取等号时，有6 = ， 
xo=3，)，0=0． 

故椭圆方程为 n+ =1． 

7．整体思想 

整体思想是一种运算策略，它可以有效地绕过很 

多中间环节，使运算直指结论． 

【例7】如图，椭圆 ：+ 

2 ：8和点 P(4，1)，过点 P 

的直线与椭圆交于A、B两 

点 ，点 Q在线段 AJB上，且 

~ lea l QA I
‘

， 求点 Q 

的轨迹方程． 

J P

、  

／一 

／  
／ 0 

＼～  

解：设等一 一 ( ) )， 
贝0 +Z =8且 ；+2 =8． 

另设Q(x，Y)，且已知P(4，1)，有 

I4。镣 ⋯．(1)， } 皆 ⋯_(3)， 
l l ⋯’(2)-l ⋯。‘(4)． 
南(1)×(3)十2×(2)×(4)得 缸+2y= + 

1

|A (垂 _8
．

_

1 2 

故点9的轨迹方程为2x+y=4(在椭圆内部)． 

8．主元思想 

解析几何问题的共性是：条件较多．有时也较为复 

杂；主元思想就是抓主要矛盾，在纷乱的条件“堆”中． 

抓住一两个起关键作用的夸件进行分析、联想。最终促 

使问题得以解决． 

【例8】已知椭圆云十盖 1，直线 苦+ 一=1，尸 
是z上一点，射线 D尸交椭圆于点R，又点 Q在0尸上。 

且满足J0Q I·1 0尸I=1 0R I ，当P点在z上移动时，求 

点 q的轨迹方程． 

解：已知10Q 0尸I=IoR I ，并设q(x．，Y．)、R(x：， 

Y：)、P(x ，Y，)，结合相似形，易知有： 

』 = 及 

。 ‘= L -叉 

l、 2、奶正负同号，Yl、 

_y：、”正负同号 ，并结合 

IOQ I·10尸I=IOR I 可知 、 ：、托及)，．、Y 、Y 均 

成等比数列且有相同的公比． 

⋯  ～  ⋯ 由 

l管+ · 
消去r2，得 2x +3／一缸一6y=0( 、Y不同时为零)，即为所 

求点 Q的轨迹方程． 

_l 父 ，L 艇 

1．与数列交汇 

【例9】如图，直线l ：y=kx+l一．i}( ≠0，k≠± 一)与 

直线 z2：，，= + 相交于点 
二 

P，直线z 与 轴交于点Pl， 

过点Pl作 轴的垂线交直 

线 z：与点 Q．，过点 Q．作y 

轴的垂线交直线 f．于点尸’， 

过点 作 轴的垂线交直 

线 Z2于点 Qz，⋯，这样一直作 F去 ，司。得到一系列点 

Pl、Q．、 、Q2，⋯， (n=l，2，⋯)的横坐标构成数列 

J，求数列 J的通项公式． 

解：i~t P．(x ， ，则Q ，} + )、只+ ，争 + 
1)．由 ·在直线z·上

，得 } I+1-k=*x 厂1= 
一 1)． 然，数列{ l l是以 广1为首项，以去一 

为公比的等比数列．又由已知得 t=l一}，那么 1= 
( 1) ·一1)· 
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故数列I n)的通项公式为 l一2 (去) - 
2．与不等式交汇 

【例1o】如图，设离心率为e的双曲线篆一 1 
的右焦点为点F，斜率为k的直线过点 F，且与双曲线 

的左、右支以及Y轴的交点依次为R、P、q，试比较e。 

与 1 的大小． 

解：过右焦点且斜率为k 

的直线为y=k(x—c)，并将其代入 

双曲线方程 ：一鲁=1得 (6 一 
a- 0一 

2+2ca2k2x一(a2c k2+a2b~)=O． 

已知直线与双曲线有两 

个交点P,R，由 - ：= >o，得 ( ) 一1一 >0， 
D‘一口‘ 口 

即e2>l+k ． 

3．与向量交汇 

【例11】已知椭圆 + 1(n>6>0)的左、右焦点 

分别是 ，0)、脚，0)，Q是椭圆外的动点，满足I I= 

，点P是线段r,Q与该椭圆的交点，点 在线段 口 

上，并且满足 · 0，J’ J≠0． 

(I)设 为点P的横坐标，证明J n+： ； 

(Ⅱ)求点 T的轨迹 C的方程 ； 

(Ⅲ)试问：在点 71的轨迹 

c上，是否存在点肘使△ 肘 

的面积S=b ?若存在，求AFtMF2 

的正切值；若不存在，请说明理 

由． 

y／ 

～  

52 

解：(1)略． 

(1I)设点 的坐标为 ，y】，当f I_0时，点a，0) 

和点(一n，0)在轨迹上；当J J≠0且J两 J≠0时，由 

I I=o，得 上 ，又I I=I l，所以T 

为线段F：Q的中点，在△Q 中，I I=}I硝 I=口， 

所以有 X2+y2=a2． 

(Ⅲ)C上存在点M(x。，Y )使 S=b 的充要条件是 

f ̂  =n2⋯⋯(1)， 

{ ．2c I I： ⋯--(2)．由(2)~lYo l b2 ，并代入(1) 
得 b 4：( )(叶竺．)≥0

．

于是，当。≥b2一时
，存 

在点肘使S--b：；当 鱼二一时，不存在满足条件的点肘． 

当n≥ 时， ；(一c 。，_y0)，翮 =(c 。，一yo)， 

由莉 ·ji 02--C2+)， ～c：=6 ，丽 -]i =I I· 

I Icos／-F,MF：．又Js= 1 I旷十I·I耐 I sin／_F,MF~= 

6 ．得 tan／F,MF~=2． 

综上，解析几何的内容很多，限于篇幅，本文未能 

将全部重点及热点详细地解析．希望同学们能以上述 

所列的相关重点为中心做进一步的拓展。力争取得最 

好的成效． 

f本专题由中山市第一中学高中部许少华 (执 

笔)、李德明、陈国祥、艾龙彪、胡洪及中山市实验高中 

李云鼎等老师供稿] 
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